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这次练习赛的四道题目均为完全原创，因此对难度没有把握。也请不要外传本试题，谢谢。

集合均值  

做法 1  

 时  里面就是  相同的数，那么每次从  移动到  的数都是一样的，随便移动一个就好，
 模拟，预计 40 分。

做法 2  

不难想到，  内的每个值对最终答案的贡献系数都是一样的，并且该贡献系数只与  的大小有关。换言
之，答案可以表示为：

通过做法 1 求出  即可，复杂度瓶颈在于求  到  的逆元。

每次暴力求，预计 70 分。
线性求逆元，预计 100 分。
事实上只需要关注这些逆元的和，使用更牛逼的多项式科技，好像可以做到  的复
杂度，但在这题是没有必要的，有兴趣可以自行了解。

总结  

个人认为是一道有意思的签到题，顺便考察了线性求逆元。

聚烷撑乙二醇  

做法 1  

 的话，每个生成器生成的数都是确定的，直接选最大值就好了，预计 30 分。

做法 2  

所有生成器都相同的话，可以从  开始总结总结规律，预计 40 分。

做法 3  

考虑清楚“最优操作”到底是什么样的，这题就很 simple 。

假设只有两个发生器，那么如果放弃第一个选用第二个，第二个发生器产生的数的期望是 

 。不难想到如果第一个发生器产生了  ，  时放弃  更优，否则拿走  更优。

更一般的，假设当前在使用第  个发生器，其产生了  ，设从第  个发生器开始游戏得到的最优答
案是  ，那么比较  和  的大小关系就可以确定是否拿走  。那么  的计算就是一个分段的一
次函数的积分，来个加权平均数什么的算一下就好了。
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复杂度  ，预计 100 分。

总结  

这题 idea 源自一个古希腊哲学，具体是啥也不记得了。

考察了逆向思维，递推和简单的数学知识。

技术情报局  

做法 1  

枚举区间，暴力计算区间最大值和区间乘积，复杂度  ，预计 20 分。

做法 2  

枚举区间，递推计算区间最大值和区间乘积，复杂度  ，预计 40 分。

做法 3  

考虑  ，也就是数列恒有  ，枚举区间长度即可，复杂度  ，预计 20 分。

做法 4  

这个最大值太突兀了，不难想到枚举每个数，考虑其作为最大值的区间的贡献。

建大根笛卡尔树，设  在笛卡尔树上管辖的区间为  ，那么当区间  满足  
时  恰好作为  的最大值。在笛卡尔树上做些信息合并即可统计答案，预计 60 - 100 分，使用线性
的笛卡尔树构造就没有问题。

开 2G 空间是因为本题递归使用的栈空间会非常大。

总结  

考察了笛卡尔树的应用，比较简单。

肯德基  

做法 1  

线性筛或者埃氏筛直接预处理  的前缀和，预计 30 分。

做法 2  

杜教筛，预计 50 - 60 分。

做法 3  

min25 筛，预计 60 - 70 分。
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做法 4  

powerful number ，预计 80 分。

或者容斥也可以做到  的复杂度。

做法 5  

沿用做法 4 ，做法 4 中构造的 powerful number 函数  满足：

有  ，其中  ，乘法是狄利克雷卷积。

注意到这个  函数的取值比 powerful number 更优秀，它只在部分平方数上有取值，因此枚举平方数
可以得到答案就是：

其中  。

注意到  里头是个整除，不难想到整除分块，传统的整除分块的依据是  的取值只有  种，类
似地在这题不难推广得到  的取值只有  种。

那么线性筛  的前缀和，于是我们得到了一个  的优美做法，预计 100 分。

总结  

部分分考察了各类筛法，正解额外考察了不太寻常的整除分块，是出题人较为满意的一道原创题。

当然本题容斥技巧过硬的话筛法不会也没关系。
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